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TD 2 FONCTIONS USUELLES 
 

 

1. Généralités sur les fonctions 
 

 
Exercice 1  Ensemble de définition  
 

 

 
Exercice 2  Composition  
 
Donner les fonctions 𝑓 ◦ g et g ◦	𝑓 en précisant leur ensemble de définition ainsi que leurs 
sens de variations :  
 
a) 𝑓(𝑥) 	= 	2𝑥 + 3	𝑒𝑡	𝑔(𝑥) 	= 	𝑥2	
 
b) 𝑓(𝑥) 	= 	√𝑥			et		𝑔(𝑥) 	= 	𝑥2.	 
 

 
Exercice 3  Autour des courbes...  
 
Considérons	𝑓 la fonction définie sur [−3;4] dont la courbe représentative est donnée ci-
dessous.  
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 2. Propriétés des fonctions  
 
Exercice 4     Parité  
 

 
 

Exercice 5    Fonctions ln et exp  
 

 
 
Exercice 6  Fonctions puissances  
 

On suppose que x >0.  

 
 
 
 
3.  Equations et inéquations avec des fonctions usuelles  
 
Exercice 7   Avec ln et exp  
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Exercice 8  Avec des fonctions usuelles  
 
Résoudre les équations et inéquations suivantes :  
 

1. 11 − ln(𝑥)=5                                       6. ⌊𝑥⌋=!
"
																																			11.		ln (10 – x2)>0  

2. |ln(𝑥)| =1                                             7. ⌊𝑥"	⌋=9																															12. 2x≤ 3 
3. |𝑒# |=1                                                      8.  |𝑥 + 5| < 3 
4. |𝑥 + 3| = −1	                                         9.  |𝑥 − 2| ≤ 0 
5. |𝑥 + 5| = |2𝑥 − 7|                                10. |2𝑥 − 1| ≥ 4 

 
 
4. Dérivation. Etude de fonctions  
 
Exercice 9  Dérivation  
 
Justifier que chaque fonction 𝑓	est dérivable sur l’intervalle donné et déterminer sa dérivée.  
 

 
 
 
 
Exercice 10   Etude de fonctions  
 
Dans chacun des cas, préciser l’ensemble de définition puis étudier ses variations :  
 
 

 
 
Exercice 11  Etude de fonction. Elément remarquable 
 
Posons 𝑓: 𝑥	 ⟼ 3𝑥$ + !

#
    avec 𝑥 ∈ ℝ%

∗  
 
 

1. Etudier les variations de 𝑓.	 
 

2. Vérifier l’existence d’un minimum dont on précisera la valeur. 
 
 
 
 
 

𝑒!"!  
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Exercice  12  Fonction partie entière 
 
Notons 𝑓 la fonction définie sur ℝ par 𝑓(𝑥) = 𝑥 − ⌊𝑥⌋.  
1. Soit	𝑥	 ∈ 	ℤ.		Calculer	 𝑓(𝑥)	
2. Calculer		 𝑓(2,5) et 𝑓(	'

$
	).	

3. Pour 𝑥 ∈	[0;1[, simplifier l’expression de 𝑓(𝑥).  
4. Démontrer que pour tout 𝑥	 ∈ 	ℝ	, 𝑓	(𝑥 + 1) = 𝑓	(𝑥).	 
5. En déduire la courbe représentative de 𝑓 .  
 
Exercice 13   Fonction racine carrée . Elément remarquable 

 
Exercice 14  Avec des valeurs absolues  
 

 
 
 
5. Applications de l’étude de fonctions 
 
 
Exercice 15   Application de l’étude de fonctions à l’encadrement  
 
1. Encadrer les fonctions suivantes par les meilleurs réels possibles, sur les ensembles 
indiqués. 𝑎(𝑥) = 2𝑥 + 1	sur	[0; 1]; 𝑏(𝑥) = −𝑥 + 5		sur	[−2; 1]; 𝑐(𝑥) = 𝑒𝑥 + 𝑒(#

	
sur [−1;1]. 

 
2. Encadrer les fonctions suivantes par les meilleurs réels possibles, sur les ensembles 
indiqués. Préciser si chaque réel trouvé est un majorant, un minorant, le minimum ou le 
maximum. 
 
𝑎(𝑥) = 	𝑥2

			
𝑠𝑢𝑟	[−1; 	2]	   𝑏(𝑥) = !

#(#(!)
					𝑠𝑢𝑟			]0; 1[	       𝑐(𝑥) = 	 |𝑥" − 1	|      sur  [−1; 2[ 

 
Exercice 16   Application de l’étude de fonctions à la comparaison de fonctions 
 

 
 

1. 

2. 
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6. Pour aller plus loin  

 
 
Exercice 17  Adapté d’Ecricome 2003 
  

  

 
 
 
 
 
Exercice 18  Avec la fonction partie entière  
 
Résoudre dans ℝ	l’équation ⌊2𝑥	⌋=⌊𝑥" + 1⌋		 
 
On répondra grâce aux graphes ci-contre  
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Exercice 19 ESSEC 2014 
 

     

    
 


